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摘要 : 运用 Diophantine 方程 的 相关 知识 , 确定 方程 : a2(Kk 十 2 sC1D) 一 oa2CKEHL SCO) 十 ak sCna)):(1) 对 任意 正 整 数 
7 六 和 凡 设 ac(m D) 是 万 的 前 7r 位 数字 所 组 成 的 数 , 见 KE N 的 所 有 解 . (2) 对 任意 正 整 数 和 妨 设 wa(Pn 0) 是 六 的 后 r 位 数字 所 


组 成 的 数 的 所 有 正 整 数 解 (m 大 ). 
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对 任意 正 整数 

万 一 太 和 … 记 有 (1) 
有 s 个 数字 . 设 

&G5 = (2) 


是 2 的 前 r 个 数字 所 组 成 的 数 . 最 近 , Bercze 在 文献 
[提出 如 下 问题 . 

对 任意 正 整 数 w 设 98(a) 是 wa 的 Smarandache 

问题 1 如何 确 定 方 程 

o(FE 十 2280)) 一 人 (十 lsGz)) 
十 iis ) 见 大 EN (3) 
的 所 有 解 . 

问题 2: 设 BC 5) 一 力 … 汶 是 六 的 后 > 个 数字 所 
组 成 的 数 . 如 何 确定 适合 B ?CE 十 2.sCz)) 一 BC 
十 lsCo)) 十 BC sz)) 的 所 有 正 整数 解 (z, 大 ). 

上 述 两 个 问题 尚未 得 到 解决 . 本 文 运 用 
Diophantine 方程 的 基础 理论 和 相关 知识 , 完整 地 解 
决 了 上 述 两 个 问题 . 本 文 的 主要 结果 是 : 

定理 1: 方 程 如 (十 2.8(00D)) 一 02 人 
十 ls(C2)) 十 o2(F ss)) 没 有 整数 解 (m 大 ). 

j 月 : 设 0 上 ) 是 G) 的 一 个 解 , 我 们 已 经 知 
道 , 8 Cz ) 实际 上 是 一 个 正 整数 (参看 [ 引 ) 设 2 
一 SC) ,我们 可 以 假设 2 是 一 个 如 (1) 所 表示 的 有 
s 位 数字 所 组 成 的 数 , 对 任意 正 整 数 ~ 由 ar, 5) 的 


定义 (2), 我 们 有 
CQ (十 1， 已 ) 
10。a(,D) 十 三 HH 若 7r< sy 
一 (4) 
QaC7 0) 若 7 二 4 
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若 有 盖 一 1 则 由 (4) 我 们 有 wa (CE 十 2,D) 
es 4( 大 十 1,D) 


因此 , 由 (3) 我 们 得 到 wo(, 5) = 0, 这 是 一 个 矛盾 . 
若 上 < 一 1 则 由 (4), 我 们 有 
a(KE 十 2, 0) 全 10。a (KK 十 1 5) (5) 
因此 , 由 (3) 和 (5), 我 们 有 
99 0 二 LDO) 近 必 () (6) 


可 是 , 由 (4) 我 们 可 以 看 出 cCK 十 1,5) 全 4 (4 D)， 
因此 (6) 是 不 可 能 的 , 这 样 方程 (3) 没有 解 C(m 大 ). 

现在 我 们 讨论 另 一 个 问题 . 设 

BC D) 一 廊 …… 三 (7) 
是 2 的 后 > 个 数字 所 组 成 的 数 .最 近 , 文献 [了 作者 
也 提出 如 下 问题 . 

问题 : 确定 适合 

BC 十 2 8(C2)) 一 BE 二 LSsGCzD)) 

十 让 CE sCo)) (8) 
的 所 有 正 整数 解 (, 大 ). 

本 文 也 完整 地 解决 了 上 述 问 题 . 

由 Smarandache 本 数 的 定义 (参看 文献 [1] ), 我 
们 有 SCm 一 mm 对 任何 正 整数 普 成 立 . 因 此 , 由 定 
理 2 我们 立即 得 到 下 面 推论 . 

推论 : 对 任何 固定 正 整 数 护 存在 无 穷 多 个 正 整 


数 
1 一 (l042c 十 10g) 1c 二 0，d = 1 站 2，…9. 
(9) 
满足 (8). 
定理 2: 适合 方程 PC(K 十 2 (2 )) 一 B2(E 十 1， 
SG)) 十 BC sCo)) 的 正 整 数 解 (2 上 ) 当 且 仅 当 7 
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满足 8(Cz) = 1052c 十 10 纪 , 这 里 , c 是 一 个 非 负 整 
数 , 4 是 一 个 正 整 数 , 上 且 1 达 d 三 9. 

证 明 : 设 (z, 大 ) 是 适合 (8) 的 正 整 数 对 , 且 设 5 
二 SC), 则 2 是 一 个 正 整数 , 我 们 假定 是 一 个 形 
如 (1) 的 s 位 数 , 对 任意 正 整 数 ” 由 BC 2) 的 定义 


(7), 我 们 有 

0 和 BC D)< 10 (10) 
且 BCr 十 1,g) 一 BO p) 十 107zH (11) 

如 果 x+ 天 0, 则 由 (10) 和 (11), 我 们 有 

BC 十 2 0) 全 BCGE 十 L DO) 十 105 
盖 BCGE 二 LDOD) 十 BC D) (12) 
由 此 可 得 到 

BE 十 2 0) 全 和 且 (E 十 LDO) 十 BC50) (13) 
这 与 (8) 矛盾 . 

震 2 三 0, 则 由 (1 , 我 们 有 

BCE 十 2 5) 一 BE 十 1LD) (14) 


把 (14) 代入 (8), 我 们 得 到 Bt, 2) 一 0 由 (7) 我 们 
有 : 

娘 12 有 大 
SCo) 一 10 和 2c 十 105. 


定理 证 明 完 毕 . 

对 任意 正 整 数 w 设 8(a ) 为 a 的 Smarandache 
本 数 , 对 任意 正 整数 > 和 2, 设 ac( 5) 是 的 前 > 位 
数字 所 组 成 的 数 , 2001 年 , Bercze 在 文献 [1 中 提出 
了 一 个 问题 :如 何 确定 方程 2(k 十 2 .gs(C2)) 一 2(K 
十 lsGOoO) 十 os 交大 EN 的 所 有 解 . 更 
进一步 , 文献 [了 的 作者 又 提出 另 一 个 问题 : 设 B Cr， 
5 ) 是 卢 的 后 > 位 数字 所 组 成 的 数 , 如 何 确定 B?(K 十 
2 (2 一生 ( 二 1 sa)) 十 BC soD)) 的 所 有 正 
整数 解 (z 太 ). 本 文 运用 Diophantine 方程 的 相关 知 
识 , 完整 地 解决 了 Bercze 所 提出 的 两 个 问题 , 即 证 明 
了 方程 (1) 没有 正 整 数 解 ("% 上 ),， 同 时 确定 了 方程 
(2) 的 所 有 正 整 数 解 ( 太 ). 本 文 是 文献 [3 的 重要 
推广 , 对 研究 Smarandache 本 数 理论 有 重要 意义 . 
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